
         

 

Varianta 052 
 
Subiectul I 
 

    a) Daca iz 37 += iz 37 −=⇒  

    b) CD = 211 22 =+  

   c) Rezolvând sistemul obinem 
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Subiectul II 
 

 1. a) Eliminând parantezele se obine egalitatea 
    b) Folosind a) obin zyxxzzyyx ==⇔=−+−+− 0)()()( 222  

    c) Notând xa 2= , xb 3= , xc 5=  si aplicând b) obin 0532 =⇔== xxxx  

    d) Relaia e verificat  de 1 si 2, deci probabilitatea este 
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    e) ( ) 21 =f . 
 
2. a) R∈∀+= xxxxxf )(,cossin)('  

    b) 1sin)0()1()(
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    c) Deoarece sin ,0≥x  ),
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π⊂∈∀> xx  folosind a) obin ⇒> 0)(' xf  f  strict         

cresctoare pe [0,1]. 
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Subiectul III 

 

a) AB= 
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b) Evident hdghfceadhcfbgae +++=+++  

 

            

 



         

 

c) A+B= 
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e) det AB= ))(())(( dgcebhafdhcfbgae ++−++ , iar  
det A ))((det fgehbcadB −−=⋅  si se verific prin calcul direct egalitatea. 

f) pentru n = 2, aplicând e) am 2121 detdet)det( AAAA ⋅=⋅  

   Presupun det( nn AAAAAA det....detdet).... 2121 ⋅⋅⋅=  si am 

   det( 121121121 det)...A det())...det(().... +++ ⋅=⋅= nnnnnn AAAAAAAAAAA = 

     = det nAAA det....det 21 ⋅⋅⋅ 1det +⋅ nA  i conform principiului induciei matematice propoziia   este 

adev rat  pentru (∀ ) 2, ≥∈ nn N  

g) Aplicând f) cu A1=A2=…=An=A ob in det An = det 
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Subiectul IV 
 
a) 5)1( =f  

b) R∈∀−=++++−=− xxxxxxxxfx )(,1)1)(1()()1( 5234  
c) 05)1( >=f  
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 Deci R∈∀> xxf )(,0)(  
d) F  este o primitiv pe R a lui f  adic  F ’( x )= f ( x ), R∈∀ x)(  

  Altfel F ( x )= 
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  F ’( x )= R∈∀ xxf )(),(  

e) Folosind d) i c) am ⇒>= 0)()(' xfxF F este strict cresctoare pe R 

f) 
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1)( ++++=xF  se verifica pentru x = 1 si cum F este strict cresc toare ⇒ F  este injectiv; 

deci x=1 este soluie unic  
g) Fie x>0 
   0)()()()( <⋅−⇔⋅< xfxxFxfxxF  

   Notez h(x )= F ( x ) – )()()()()()( '''' xfxxfxxfxFxhxfx ⋅−=⋅−−=⇒⋅  

   ⇒>∀>++=⇒+++= 0)(,0)136(2)(1234)( 2''23' xxxxfxxxxf  f’ strict crescatoare i cum  

0)(1)0( '' >⇒= xff   

 Deci  hxxfxxh ⇒>∀<⋅−= 0)(,0)()( ''  este strict descresctoare si cum h(0) = 0 0)(,0)( >∀<⇒ xxh  
adic  .0)(),()( >∀⋅< xxfxxF  

 

            

 


